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MEGOLDASOK

Mivel a két szam legnagyobb kozds osztdja a 24, igy mindkét szam 24 tSbbszorose,
azaz a = 24k és b = 241, ahol a, b, k és | pozitiv egész szamokat jelol. Tudjuk, hogy
216 =a+ b = 24(k + 1), azaz 24-gyel egyszertsitve: 9 = k + [. Mivel a sorrend
nem szamit, 4 kiilonb6zé megoldast taldlunk: 9 =14+8=24+7=34+6 =4 +05,
de ezek kozol a 3 és a 6 nem relativ primek, vagyis nem 24, hanem 3 - 24 = 72 lenne
a két szam legnagyobb kozds osztdja. Vagyis 3 szampar felel meg a feltételeknek: 24
+ 192,48 + 168 és 96 + 120.

A harom szamot jeldlje a, b és ¢, és legyen a < b < c¢. Tudjuk, hogy ¢ —a = 66 és
¢ =k - a, ahol k egy pozitiv egész szam. Vagyis k-a —a = (k — 1) -a = 66. Ezek
szerint a a 66 valamely osztoja, ¢ 66-tal tobb, b pedig 100-ra egésziti ki a és C
Osszegét.

>

EN ISO 9001: 2000

a 1 2 3 6 11 22 33 66
b 32 30 28 22 12 negativ | negativ | negativ
C 67 68 69 72 77 88 99 132

A tablazat alapjan 5 megfeleld szamharmas talalhato.

Elészor nézziik meg 2014 primtényezOs felbontasat, 2014 = 2-19-53. Mivel
mindhdrom tényezd elsd hatvanyon szerepel, igy a harom keresett szam egyikében
sem szerepelhetnek magasabb hatvanyon, és egyiknek sem lehet mas prim osztoja,
hisz akkor az is szerepelne a legkisebb kozds tobbszordsben. A legnagyobb kozos
osztd nem lehet a szereplé harom prim koziil kettdvel is oszthatd, mert akkor a
harmadik primmel vagy a 3 szam kozil kettd oszthaté, de akkor azok nem
kiilonb6zok, vagy csak egy oszthatd, de akkor a mésik két szam egyforma, holott
harom kiilonb6z6 szamot keresiink. gy az 53 a leheté legnagyobb kozos osztd, 53 —
106 — 1024 pedig egy lehetséges szamharmas.

Jel6lje d a 4 szam legnagyobb kozos osztojat. Mind a négy szam oszthatd vele, azaz
mind felirhaté d t6bbszoroseként, igy 1995 = d(x + y + z + v), ahol a zardjelben
szerepld betiik pozitiv egész szamokat jeldlnek. Mivel 1995 = 3-5-7 - 19, igy d-nek
16 lehetséges értéke van (a szerepld 4 prim mindegyikérdl elmondhatd, hogy vagy
szerepel d-ben vagy nem, azaz 2* = 16 eset van) Egy adott d érték vizsgalatakor a
legkisebb kozos tobbszords akkor lesz a legkisebb, ha a zarojelben szerepld négy szam
koziil 3 egyforma, a negyedik pedig a lehetd legkisebb, legjobb esetben 1. A
zardjelben szerepld négy szam legnagyobb kozds osztdja 1 kell, hogy legyen,
kiilonben ki lehetne emelni még egy kozos tényezot.



d X+y+7+V legkisebb kozds megjegyzes
tobbszoros
1 1995=664+664+664+3 1992
3 665=221+221+221+2 1326
5 399=132+132+132+3 3 és 132 nem relativ primek
7 285=94+94+94+3 1974
19 105=34+34+34+3 1938
3-5 133=44+44+44+1 660
3.7 95=31+31+31+2 1302
3-19 35=8+8+8+3 1368
5-7 57=18+18+18+3 3 és 18 nem relativ primek
5-19 21=6+6+6+3 3 és 6 nem relativ primek
7-19 15=4+4+4+3 1596
3-5-7 19=6+6+6+1 630
3-5-19 7=2+2+2+1 570
3-7-19 5=1+1+1+2 798
5-7-19 3 a 3 nem irhatd f6l 4 pozitiv
egész Osszegeként
3-5-7-19 1 az 1 nem irhato fol 4 pozitiv
egész 0sszegeként

A tablazatbol lathato, hogy a legkisebb kozos tobbszoros legkisebb értéke 570, s ekkor
a4 szam: 570, 570, 570 és 285.




